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Доказана обобщенная теорема Тренсона, позволившая ввести оснащение ре-

гулярной гиперполосы аффинного пространства, названное оснащением Трен-

сона. 

Известно, что в репере 1-го порядка 1 гиперполоса Нm задается следующим 

образом [1]: 
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Покажем, что для гиперполосы НmАn+1 имеет место обобщенная теорема 

Тренсона [2].  

Теорема. Если проводить сечения гиперповерхности Vn
m

 (m+1)-мерными 

плоскостями, проходящими через касательную m-плоскость Tm(A) базисной по-

верхности гиперполосы НmАn+1, то аффинные нормали всех этих сечений ле-

жат в (n-m+1)-мерной плоскости, проходящей через (n-m)-плоскость, сопряжен-

ную данной (Tm(A)) относительно асимптотического конуса.  

Доказательство. Пусть Пm+1 и Пm+1 две произвольные (m+1)-плоскости, 

проходящие через m-плоскость Tm. Выберем два репера {A,
  
ei , ,e ea n+1} и 

{A,
  
e ei n, ,ea 1} так, чтобы векторы 


e i  (i,j=1,m) расположились в m-плоскости 

Tm(A), а 

ea  (a,b= m n1, ) в (n-m)-плоскости n-m (в характеристике), сопряжен-

ной Tm(A) относительно асимптотического конуса 
n ХХ=0 (,,=1,n ) ги-

перповерхности Vn
m . Тогда  ia

n  =0. Вектор 

en1 расположим параллельно (m+1)-

плоскости Пm+1 , а вектор  

en 1  второго репера - параллельно (m+1)-плоскости 

Пm+1 . Деривационные формулы реперов {A,
  
ei , ,e ea n+1} и {A,

  
e ei n, ,ea 1} име-

ют соответственно вид 
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Формулы перехода от репера {A,
  
ei , ,e ea n+1} к реперу {A,

  
e ei n, ,ea 1} пред-

ставим в виде 

А=А, 

e i =


e i , 


ea =


ea ,  


en 1 =  


en 1 + i

i
a

ae e
 
 .       (3) 

Дифференцируя (3) в силу (2) получаем 
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Из (4), в частности, с учетом (1) получаем 
~ .a aij ij         (5) 

В силу (5) имеем ~ .a aij ij  Дифференцируя (5) и учитывая, (1) получим 
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Откуда с учетом (4) и (5) имеем  
~a a a a a a a aijk ijk lj ik

l
il jk

l
ij lk

l      .       (6) 

Тогда из (6) следует 
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Рассмотрим введенные в работе [1] величины 

bk=-
1

2m
aijaijlalk. 

Согласно (7) получим 
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m
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Так как в сечении гиперповерхности Vn
m

 (m+1)-плоскостями Пm+1 и Пm+1 полу-

чаем m-поверхности, лежащие в Пm+1 и Пm+1 соответственно, то каждое из этих 

сечений можно рассматривать как гиперповерхность (m+1)-мерного аффинного 

пространства. Поэтому можно найти аффинные нормали этих сечений. Векторы 

nB  и 


nB  параллельные этим нормалям, имеют вид [3]:  
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Из (9), в силу (7), (2) и (8), имеем 
      
     n e e e b e n eB n
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Таким образом, аффинные нормали 

nB  сечения гиперповерхности Vn

m
 плоско-

стью Пm+1 лежат в (n-m+1)-плоскости Тn-m+1 [A,
 
e na B, ]. Так как Пm+1 произволь-

ная (m+1)-плоскость, проходящая через Тm(A), то аффинные нормали всех сече-

ний гиперповерхности Vn
m

 (m+1)-плоскостями, проходящими через Тm(A) лежат 

в одной и той же (n-m+1)-плоскости Тn-m+1, проходящей через характеристику 

n-m(A), сопряженную с Тm(A). 

Рассмотрим плоскость Тn-m+1 , для которой выполняется условие 
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Следовательно, плоскость Тn-m+1 инвариантная. Так как эта плоскость имеет 

лишь одну общую точку с плоскостью Тm(A), то построено инвариантное осна-

щение на гиперповерхности Vn
m

. 

Согласно обобщенной теореме Тренсона аффинные нормали всех плоских 

сечений гиперповерхности (m+1)-плоскостями, проходящими через касательную 

m-плоскость Тm(A), лежат в плоскости Тn-m+1. Таким образом плоскость Тn-m+1 яв-

ляется плоскостью, содержащей аффинные нормали всех таких плоских сече-

ний. В связи с такой геометрической характеристикой полученного оснащения 

гиперполосы Нm, будем называть поле плоскостей Тn-m+1 оснащением Тренсона 

гиперполосы Нm аффинного пространства Аn+1. В биекции Бомпьяни-Пантази [1] 

оснащению Тренсона 1-го рода Тn-m+1(A) соответствует оснащение Тренсона 

Тm-1(A) 2-го рода гиперполосы Hm, т.е. к регулярной гиперполосе Hm внутренним 

образом присоединяется нормализация Тренсона. 

___________________ 

Работа выполнена по теме гранта (95-0-1.0-22). 
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TRENSONS NORMALISATION OF A HIPERSTRIP Hm OF THE AFFINE SPACE 
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 The generalized Trenson’s theorem is proved, that made possible to introduce the 

equipment of a regular hyperstrip of the affine space, called Trenson’s equipment. 

 


