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Trends for the development of Egorov’s method 

in the theory of movements 
 
This work proves that if the space of affine connection with the torsion ten-
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Поля фундаментальных и охваченных объектов 
гиперповерхности 1n , оснащенной распределениями 

 
Продолжается исследование гиперповерхности nn P 1 , 

несущей тройку сильно взаимных подрасслоений [1]. По-
строены поля фундаментальных и охваченных геометриче-
ских объектов гиперповерхности 1n . 

 
Ключевые слова: гиперповерхность, распределение, нормализа-

ция, соответствие Бомпьяни — Пантази. 

                                                 
© Елисеева Н. А., 2016  



Н. А. Елисеева 

69 

В работе индексы принимают следующие значения: 

 1,1,,,,,,  n ; rtqp ,1,,  ; 

 mrkji ,1,,  ; 1,1,,  nm . 

1. Известно [2], что дифференциальные уравнения гипер-
поверхности nn P 1  в репере 1-го порядка имеют вид 

 00 n .  (1) 

Трехкратное продолжение уравнения (1) приводит к сле-
дующим соотношениям: 
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где функции, стоящие в правой части уравнений (2), симмет-
ричны по всем нижним индексам. 

Совокупность функций }{ n
  образует симметрический 

тензор 2-го порядка, являющийся основным фундаменталь-
ным тензором гиперповерхности nn P 1 . Полагая, что ги-
перповерхность nn P 1  регулярна, т. е. 
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введем в рассмотрение обратный симметрический тензор 
}{ 

n , компоненты которого удовлетворяют условиям: 
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Дифференциальное уравнение относительного инварианта 
S  (3) 2-го порядка имеет вид 
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а компоненты  S
n
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подчиняются дифференциальным уравнениям 
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2. Нормализация в смысле А. П. Нордена [3] регулярной ги-
перповерхности nn P 1  равносильна заданию на ней двух по-

лей тензоров }{  n , }{ 0
 : 
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определяющих, соответственно, поля нормалей 1-го рода 1N  и 
2-го рода 2nN . 

Следуя работе [4], введем соответствия Бомпьяни — Пан-
тази между нормалями 1-го и 2-го рода гиперповерхности 

nn P 1 : 
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Разрешая уравнения (5) относительно }{ 0
  с учетом соот-

ношений (4), получим 
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Итак, при помощи формул (5), (6) устанавливается биек-
тивное соответствие между нормалями 1-го и 2-го рода гипер-
поверхности 1n . Полагая последовательно  ,, ip  из (5), 
(6), получим 
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Квазинормали }
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S , удовлетворяющие, соот-

ветственно, уравнениям 
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задают взаимно-однозначные соответствия Бомпьяни — Пан-
тази между нормалями 1-го и 2-го рода соответственно -, L-, 
E-подрасслоений, заданных на гиперповерхности 1n . 

3. Построим ряд основных геометрических объектов в ок-
рестностях 2-го и 3-го порядка образующего элемента гипер-
поверхности 1n . Cовокупности функций }{ n

pq , }{ n
ij , }{ n

  

образуют симметрические тензоры 2-го порядка [1]. Полагая, 
что эти тензоры невырожденные: 
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и удовлетворяют соответственно уравнениям 
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Заметим, что величины , L и E являются относительными 
инвариантами 
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где 
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Продолжение соотношений (12) приводит к уравнениям 
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Исследуя функции (12) и их соответствующие дифферен-
циальные уравнения (13), построим в дифференциальной ок-
рестности 3-го порядка ряд квазинормалей [4; 5], ассоцииро-
ванных соответственно: 

а) с -подрасслоением: 
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б) с L-подрасслоением: 
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в) с E-подрасслоением: 
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С помощью фундаментальных симметрических тензоров 
2-го порядка }{ pq

n , }{ ij
n , }{ 

n  (10), (11) введем в рассмотре-
ние группу основных квазитензоров 2-го порядка гиперпо-
верхности 1n : 
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Рассматривая свертки по верхнему и соответствующему 
ему нижнему индексу соответственно функций p
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i , получим еще одну группу основных квазитен-

зоров 2-го порядка гиперповерхности 1n : 
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Легко убедиться, что каждый из квазитензоров (17), (18) 
удовлетворяет соответственно одному из следующих диффе-
ренциальных уравнений: 
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4. Нормализация в смысле А. П. Нордена [3] -подрас-
слоения, ассоциированного с гиперповерхностью 1n , равно-

сильна заданию на ней двух полей квазитензоров }{ p
n , }{ 0

p : 
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С помощью (19), (7) построим: 
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Таким образом, имеет место 
Теорема 1. В дифференциальной окрестности 3-го поряд-

ка гиперповерхность 1n  порождает 16 полей внутренних 

нормализаций в смысле Нордена — Чакмазяна -подрасслоения 
следующего вида: );( 0
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Используя (8), (9), построим квазитензоры: 
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В силу функциональной независимости квазитензоров 
(17), (18), (20—25) справедливы следующие предложения. 

Теорема 2. В дифференциальной окрестности 2-го поряд-
ка каждый элемент -,L-,E-подрасслоений, заданных на ги-
перповерхности nn P 1 , оснащен соответственно: 

а) однопараметрическим пучком внутренних нормалей  
1-го рода в смысле Нордена, определяемым соответственно 
квазитензорами: 
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б) однопараметрическим пучком внутренних нормалей  
2-го рода в смысле Нордена, определяемым соответственно 
квазитензорами: 

 )()(:)( 0000
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Теорема 3. В дифференциальной окрестности 3-го поряд-
ка каждый элемент -,L-,E-подрасслоений, заданных на ги-
перповерхности nn P 1 , несет: 

а) 28 однопараметрических пучков внутренних нормалей 
1-го рода в смысле Нордена, определенных соответственно 
квазитензорами (20), (22), (24); 

б) 28 однопараметрических пучков внутренних нормалей 
2-го рода в смысле Нордена, определяемых соответственно 
квазитензорами (21), (23), (25). 
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Fields of the fundamental and enveloped objects 
of hypersurface 1n  equipped with distributions 

 
The research of hypersurface nn P 1  with three strongest mutual 

subbundles proceeds [1]. The fields of the fundamental and enveloped 
geometrical objects of hypersurface equipped with distributions are con-
structed. 
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Об одном комплексе однополостных гиперболоидов 
 

Исследуются в трехмерном эквиаффинном пространстве 
комплексы (трехпараметрические семейства) однополостных 
гиперболоидов, у которых центр луча прямолинейной конгру-
энции осей однополостного гиперболоида описывает линии с 
касательными, параллельными первому координатному век-
тору, а индикатрисы координатных векторов являются пря-
мыми, параллельными этим векторам. Доказана теорема су-
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